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Aufgabe 1: [Messbare Funktionen] 4 Punkte

Es sei (fn)n∈N eine Folge messbarer Funktionen fn : R→ R

A := {x ∈ R : (fn(x))n∈N konvergiert}.

Zeige:
A ∈ L1.

Aufgabe 2: [Messbare Funktionen] 4 Punkte

Es sei f : [a, b]→ R eine Funktion für die der rechtsseitige Grenzwert f(x+) für alle x ∈ [a, b[ und
der linksseitige Grenzwert f(x−) für alle x ∈]a, b] existiert. Zeige, dass f messbar ist.

Aufgabe 3: [Messbare Funktionen] 4 Punkte

Zeige oder widerlege:

a) Die Funktion f : [0, 1]→ R mit

f(x) =

{
1
√

2 · x ∈ Q
0 sonst

ist messbar.

b) Die Funkition f : [0, 1]→ R mit

f(x) =

{
x x ∈ Q
−x sonst

ist messbar.
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